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Actualmente existen mas de 200 pruebas distintas del célebre teorema de Euclides sobre la
infinitud de los ntimeros primos. Entre ellas, existe una muy particular: la prueba topolégica
de Hillel Furstenberg publicada en The American Mathematical Monthly en el ano 1955, que
hasta inicios del 2024 era la tinica de su tipo.

En este colloquium revisaremos la prueba de Furstenberg, y presentaremos una nueva prueba
topolégica de la infinitud de los niimeros primos. Para esto tltimo:

1. Dotaremos al conjunto de los numeros naturales con la topologia 7 generada por la
coleccion B := {0, : n € N} donde oy, := {m € N: ged(n,m) = 1}.

2. Demostraremos que la infinitud de los niimeros primos es equivalente a que estos sean
densos en (N, 7).

3. Probaremos que la clausura de los nimeros primos en (N, 7) es N.

Finalmente, deduciremos algunas propiedades del espacio (N, 7), por ejemplo, que no es un
espacio de Kolmogorov, es hiperconexo, ultraconexo, etc. -
"‘.i;;\a\ 7 )
N )
C_=PhD, in CISF



	Slide Number 1

